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Kivonat:

A pénzügyi matematika egy klasszikus-modern fejezete a pénzügyi idősorok
elemzése. Ismeretes, hogy olyan jelenségek, mint pl. a ”volatility clus-
tering” (hosszabb ideig tartó alacsony volatilitású periódusokat rövid, na-
gyobb volatilitású szakaszok követnek) a hagyományos lineáris modellek-
kel nem ı́rhatók le. Az egyik legismertebb, nem-lineáris sztochasztikus vo-
latilitás modell az ún. ARCH ill. GARCH modell. A GARCH folya-
matok paraméterbecslésének irodalma szinte kizárólagosan az off-line kvázi
maximum-likelihood becslés módszerével foglalkozik. Azonban ismeretes,
hogy a pénzügyi idősorok gyakran adatban gazdagok, ezért egy rekurźıv (on-
line) becslési módszer használata alkalmasabb és kevésbé költséges lenne. A
sztochasztikus approximáció elméletének eszköztárát felhasználva rekurźıv
algoritmust adunk a GARCH folyamat paramétereinek becslésére, és iga-
zoljuk a konstruált algoritmus 1 valósźınűségű és Lq konvergenciáját. Az
előzőekhez kapcsolódóan felmerül a kérdés, hogy erősebb feltételek mellett
erősebb álĺıtásokat fogalmazzunk meg a loglikelihood függvényre. Kidolgo-
zunk egy olyan karakterizációs tételt, melynek lényege az, hogy a maximum-
likelihood becslés hibája két részre bontható: a főtag egy martingál, a hibatag
pedig 1/N nagyságrendű korlátos momentumokkal, ahol N a mintaelemszám.


